=5 Proporcio entre les arees de dos hexagons.

Cada costat d’un hexagon regular ABCDEF de costat AB=1 c
s’estén una distancia x en la direccio contraria que les agulles
del rellotge. Els punts obtinguts estan connectats per formar
un nou hexagon regular AB’'C’'D’E’F’.

a) Si x =1 calculeu la proporcié P(1) entre les

arees del nou hexagon i 'area de I'hexagon
original.
b) Ompliu la taula segient:

Proporcio6 arees
X =BA' P(x) = SascoEF

SABCDEF

x |Blo|o|N|o|u|swne

¢) Quin tipus de funcié és?. Escriu les seues caracteristiques. Representeu la grafica
de la funcié.

Solucio:

a)

Siga BA'=1.

Siga ABCDEF I'hexagon regular inicial de centre O.

Siga S=S,g0-

Sppcper =6-S

Dos triangles que tenen la mateixa base i la mateixa altura,
tenen la mateixa area:

Sepc =Sago =S

Spoc =Sepc =S-

Sascoer = Sascoer + 6 Spec +6-Sgpe =18-S.

P(l)= A'B'C'D'E'F =18 S :3
SABCDEF 6-S




b)

Siga BA'=X.
Siga S=S,g0-
S ascoer = 6S.

La recta AA' talla la recta CD en el punt P.
Dos triangles que tenen la mateixa altura les
arees son proporcionals a les bases:

Sgpc =Saso =S

CB'=x.

Scep =X-Sgpc =X+S.

Sgpg = (@+X)S.

PA'=x-1.

Sean = (X—1)Sgps = (X2 ~1)5.

Sear = Sees +SPA'B'=(x2 +x)S.

Spoc =Sgpc =S-

Sascoer = Sascoer 6 Spap = G(XZ +X+ 1)' S.

S nenee 2 .
P(x) = —2BCREE =6(X +X+1) S=x2+x+1.
SABCDEF 6-S

P(X)=x?+x+1, xe|0, +od.
Per construir la taula utilitzarem el mend TAULA de la calculadora:

Vor [ Vor [
f(x)=x’+x+1l Rango tabla
Inic. :0
Final:10
Vvor m
x flxd x flxd
1 { I 1 =] 4 21
2 1 3 [ 5 21
3 2 T T & 43
4 3 13 =l ] aT
0 7
VE- [
x flxd
(R
11 10 111 140
12| 120
(4 & A N 100 /
La funci6 és una parabola concava. //
Per representar la funcié utilitzarem el codi Gl /r'
QR de la calculadora: Bl /
AN E 40 ;‘""J
: l 20 -
N
11 01 2 3 45 6 7 8 9 10

— i) H



b)
Una altra forma de construcci6 de la funcio:
/A'BB'=60°, BA'=x, BB' =1+X.

A
Aplicant el teorema del cosinus al triangle BA'B':
ABY =x?+ (1+x)? — 2x(1+ x)cos60° .

—2
AB" =x+x+1.
Els hexagons sén regulars. La proporcié de les arees és igual al quadrat de la
proporcio dels costats:
—2
A'B' 5
P(X) = —;=x"+x+1.

AB



