=5 Proporcié entre dos volums.

Siga el prisma recta regular quadrangular ABCDA'B’C’D’ tal que

AB=10, AA'=20. . C B
Siguen els punts P de l'aresta DD' i Q de l'aresta CC' tal que ° A._,-
DP =CQ =x.

El planol que passa per A, B, P i Q divideix el prisma en dos

poliedres.

a) Si x =2 calculeu la proporcié P(1) entre els volums dels

poliedres inferior i superior.
b) Ompliu la seguent taula:

X =DP Proporcié de Volums

0

P RO~ NO

2

14

16

18

20

X P(x) =

c¢) Dibuixeu la funcidé P(x). Quin tipus de funcio és?. Escriu les seues caracteristiques.

. L, 1
d) Si la proporcio dels volums és > calculeu el valor de x.

e) En uns mateixos eixos de coordenades dibuixeu les funcions f(x) = —40 , P(X).
X

Compareu les dues funcions

Solucié: -
a) b) c) C' B’
El volum del prisma ABCDA'B’C’D’ és:

VABCDA'B'C'D' = 102 : 20 = 2000 .
ABCDPQ és un prisma triangular de base el

A
triangle rectangle ADP .
El volum del prisma ABCDPQ és:

V scopg = %102 -X = 50X .

El volum del poliedre ABQPA'B’C’D’ és:

VABQPA'B'C‘D' = Vascoasco — ABCDPQ *




Vagopascn = 2000 —50X.
La proporcio entre els volums dels dos poliedres és:
0x

P(x)=5—, x [0, 20].
2000 —50x
X
P(x) = .
) 40 - X
P(x) = -1+ —40
40 - X

La funcié és una hipérbola.
Per construir la taula utilitzarem el mend TAULA de la calculadora:

vor @ R N IIlt bl
R 4 ango tabla
2= 10—= Inic. :0
Final : 20
Paso :2
vor @ VvBr [
x flxd x fled
1 { I u] =] g 0.23
2 20,0526 =1 10)0.33332
3 4({0.1111 T 12(0. 4285
4 &|0.1764 S/ IEE | 0. 5324
0 14
vBe @
x flmd
El 16 (0. 66665
10 12)0.8181
11 20 1
12|
1.2
1
P(2) = — ~0.0526. 1.0
19
. 0.8
Per representar la funcio utilitzarem el //
codi QR de la calculadora: 0o /*’
0.4 i
’,f
0.2 ]
I
0.0
1/1 0 2 4 B & 10 12 14 16 15 20
— f{x) i

. .1 , .
Per calcular el valor x tal que la proporcio dels volums és > resoldrem 'equacio:

py=t, X 1
2 40-x 2
Per resoldre I'equacio utilitzarem la funcié SOLVE de la calculadora:
vor @
X V:l
40—=x 2
vor @
x 1
40-x 2
x= 13. 33333338

La proporci6 dels volums és % quan x = 4—?? ~13.33.



e)

i . -40 . e - .
Per dibuixar les funcions f(x) =——, P(x) en la mateixa grafica utilitzarem el menu
X

TAULA amb dues funcions:

=g Iﬂ40 vor @
- X
flx)=——— (x)=—7"—
x & 40—x
vBr 0@
Rango tabla
Inic. :-100
Final :100
Paso :10
ver @ ver @
x flxa aCx x fiza aCxd
1 0.4]-0.714 5| -e0|0.6688| -0.8
2 -9010.4444 | -0.692 [ -50 0.2]-0.555
3 -80| ©0.5|-0.868 71 -40 1| -0.5
4 -T0(0.53714 | -0.636 S/ | 1.3333]-0.422
-100 -30
ver [ ver [
x fixa aCx x fixa aCxd
9 T-z0 z|-0.333 13 20 -2 1
g -10 4| -0.2 14 30(-1.323 2
11 0| ERROR 0 15 40 -1| ERROR
12| -4 10,3333 16| = -0.8 -5
10 50
vBr 0@
® fixd ax)
17 60| -0,866 - 4
18 70(-0.571|-2.332 ur wr
19 80 -0.5 -2
20/ -] -0.444| -1.8 5 i
QD _.n-"" /
N . gttt L
Per representar les funcions utilitzarem el 0 v
codi QR de la calculadora: T
"
-2 p" H'_',.
) x _K’
1/1 -6

-G0 -45 -30 -15 -3 6 15 27 39 5160 72
— (%) =—gq{n %

La funcio P(x) és un trasllat de la funci6 hipérbola equilatera f(x) = —40 .
X

El trasllat és de 40 unitats horitzontals i -1 unitat vertical.



