
Determineu l’equació de la circumferència que passa pels punts 
𝐴(3,−1,−2), 𝐵(1, 1, −2), 𝐶(−1, 3, 0) 
 
Solució: 
Determineu el plànol que passa pels punts A, B, C: 
Obrim el Menú Ejec-Mat: 

Definim els vectors 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (−2, 2, 0), 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (−4, 4, 2) 

 

 
Calculem 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ × 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗, vector característic que passa pels punts A, B, C. 

 
El plànol que passa per A, B, C té equació: 
𝜋𝐴𝐵𝐶 ≡ 𝑥 + 𝑦 + 𝐷 = 0 

El punt 𝐴(3,−1,−2) pertany al plànol. 
Aleshores, 3 − 1 + 𝐷 = 0 

𝐷 = −2 
𝜋𝐴𝐵𝐶 ≡ 𝑥 + 𝑦 − 2 = 0 
Per determinar el centre d’una de les esferes que passen pels punts A, B, C 

determinarem els plànols mediadors dels segments 𝐴𝐵̅̅ ̅̅ , 𝐴𝐶̅̅ ̅̅  i calcularem la intersecció 
d’aquests dos plànols i del plànol que passa per A, B, C. 

El punt mig 𝐶1 del segment 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  té coordenades: 
𝐶1(2, 0, −2) 

El vector característic del plànol mediador del segment 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  és 𝐴𝐵⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (−2, 2, 0) 
La seua equació és: 
𝜋1 ≡ −𝑥 + 𝑦 + 𝐸 = 0 

El punt 𝐶1(2, 0, −2) pertany al plànol 
−2 + 0 + 𝐸 = 0 
𝐸 = 2 

𝜋1 ≡ −𝑥 + 𝑦 + 2 = 0 



El punt mig 𝐵1 del segment 𝐴𝐶̅̅ ̅̅  té coordenades: 

𝐵1(1, 1, −1) 

El vector característic del plànol mediador del segment 𝐴𝐶̅̅ ̅̅  és 𝐴𝐶⃗⃗⃗⃗  ⃗ = (−4, 4, 2) 
La seua equació és: 
𝜋2 ≡ −2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 + 𝐹 = 0 
El punt 𝐵1(1, 1, −1) pertany al plànol 

−2 + 2 − 1 + 𝐹 = 0 
𝐹 = 1 
𝜋2 ≡ −2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 + 1 = 0 
 
El centre és la intersecció dels tres plànol.: 
Obrim el Menú Ecuación: 
Resolem el sistema: 

{

𝑥 + 𝑦 = 2
−𝑥 + 𝑦 = −2

−2𝑥 + 2𝑦 + 𝑧 = −1
 

 
Les coordenades del centre són: 
𝑂(2, 0, 3) 
El radi de la circumferència que passa pels punts A, B, C és: 

𝑟 = √(3 − 2)2 + (−1 − 0)2 + (−2 − 3)2 = √27 

 
L’equació de la circumferència és igual a la intersecció del plànol 𝜋𝐴𝐵𝐶 ≡ 𝑥 + 𝑦 − 2 = 0 

i l’esfera de centre 𝑂(2, 0, 3) i radi 𝑟 = √27 

{
𝑥 + 𝑦 = 2

(𝑥 − 2)2 + 𝑦2 + (𝑧 − 3)2 = 27
 

 
Obrim el Menú Gráfico 3D  
Definim i representem les equacions del plànol 𝜋𝐴𝐵𝐶 ≡ 𝑥 + 𝑦 − 2 = 0 i  l’esfera 

(𝑥 − 2)2 + 𝑦2 + (𝑧 − 3)2 = 27 

 



 
 
 

 


