
Una esfera té el centre en la recta 𝑟 ≡ {
2𝑥 + 4𝑦 − 𝑧 − 7 = 0
4𝑥 + 5𝑦 + 𝑧 − 14 = 0

 i és tangent als plànols 

Π ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 − 2 = 0, Ω ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 + 4 = 0. Determineu la seua equació: 
 
Solució: 
Determinem l’equacíó paramètrica de la recta r. 
Obrim el Menú Ecuación 
 

 
 

 
 
L’equació paramètrica de la recta r és: 

𝑟 ≡ {
𝑥 =

7

2
− 3𝛼

𝑦 = 2𝛼
𝑧 = 2𝛼

 

 

Els dos plànols són paral·lels ja que 
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Obrim el Menú Geometria 3D 
Definim els dos plànols i la recta. 
 

 



 
 

 
 
Amb la funció G-Solv determinem la intersecció de la recta i cadascun dels plànols. 

 
 
Les coordenades del punt intersecció del plànol Π ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 − 2 = 0 i la recta  

𝑟 ≡ {
2𝑥 + 4𝑦 − 𝑧 − 7 = 0
4𝑥 + 5𝑦 + 𝑧 − 14 = 0

 és: 

𝑃(2, 1, 1) 
 
Les coordenades del punt intersecció del plànol Ω ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 + 4 = 0 i la recta  

𝑟 ≡ {
2𝑥 + 4𝑦 − 𝑧 − 7 = 0
4𝑥 + 5𝑦 + 𝑧 − 14 = 0

 és: 

𝑄(−4, 5, 5) 
 

El centre de l’esfera és el punt mig del segment 𝑃𝑄̅̅ ̅̅ . Les seues coordenades són: 
𝑂(−1, 3. 3) 
El radi és igual a la distància del centre 𝑂(−1, 3. 3) al plànol Π ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 − 2 = 0 

𝑟 = |
−1 + 2 · 3 − 2 · 3 − 2

√12 + 22 + (−2)2
| = 1 

L’equació de l’esfera és: 

(𝑥 + 1)2 + (𝑦 − 3)2 + (𝑧 − 3)2 = 12 
  



Definim i representem l’esfera: 

 
 
Per calcular els punts intersecció de la recta r i cadascun dels plànol es poden resoldre 
els sistemes format per la recta icadascun dels plànols: 
Obrim el Menú Ecuación: 

 
 
Les coordenades del punt intersecció del plànol Π ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 − 2 = 0 i la recta  

𝑟 ≡ {
2𝑥 + 4𝑦 − 𝑧 − 7 = 0
4𝑥 + 5𝑦 + 𝑧 − 14 = 0

 és: 

𝑃(2, 1, 1) 
 

 
Les coordenades del punt intersecció del plànol Ω ≡ 𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 + 4 = 0 i la recta  

𝑟 ≡ {
2𝑥 + 4𝑦 − 𝑧 − 7 = 0
4𝑥 + 5𝑦 + 𝑧 − 14 = 0

 és: 

𝑄(−4, 5, 5) 
 
 


