
Proveu que el punt 𝑇(1, 0, 1) pertany al plànol 𝜋 ≡ 𝑥 − 2𝑦 + 2𝑧 = 3. 

Determineu l’equació de l’esfera que passa pel punt 𝑃(1, 0, 5) i és tangent en 𝑇 al 
plànol 𝜋. 
 
Solució: 
Substituïm el punt 𝑇(1, 0, 1) en l’equació del plànol 𝜋 ≡ 𝑥 − 2𝑦 + 2𝑧 = 3 i vegem que es 
transforma en una igualtat: 
1 − 2 · 0 + 2 · 1 = 3 
 
El centre pertany a la recta 𝑟 perpendicular al plànol que passa pel punt 𝑇(1, 0, 1). 
El vector director de la recta r és el característic del plànol 𝜋, 𝑎 = (1,−2, 2) 
𝑟 ≡ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 0, 1) + 𝜇(1,−2, 2) 
 
El centre de l’esfera té coordenades: 
𝑂(1 + 𝜇,−2𝜇, 1 + 2𝜇) 
 
El centre compleix que 𝑑(𝑂, 𝑇) = 𝑑(𝑂, 𝑃) = 𝑅, radi de l’esfera. 

𝑑(𝑂, 𝑇) = √(−𝜇)2 + (2𝜇)2 + (−2𝜇)2 = 3√𝜇2 

𝑑(𝑂, 𝑃) = √(−𝜇)2 + (2𝜇)2 + (4 − 2𝜇)2 = √9𝜇2 − 16𝜇 + 16 

3√𝜇2 = √9𝜇2 − 16𝜇 + 16 

 
Obrim el Menú Ejec-Mat: 
Resolem l’equació: 

 
𝜇 = 1 

El centre de l’esfera és 𝑂(2,−2,3) 
El radi és 𝑅 = 3 · 1 = 3 
 
L’equació de l’esfera és: 
(𝑥 − 2)2 + (𝑦 + 1)2 + (𝑧 − 3)2 = 32 
 
Obrim el Menú Gráfico 3D. 
Definim i representem el plànol 𝜋 ≡ 𝑥 − 2𝑦 + 2𝑧 = 3  
la recta 𝑟 ≡ (𝑥, 𝑦, 𝑧) = (1, 0, 1) + 𝜇(1,−2, 2) i 
l’esfera  
(𝑥 − 2)2 + (𝑦 + 1)2 + (𝑧 − 3)2 = 32 
  



 

 
 
 
 


