4. Considerati i punti A(2,3,6), B(6,2,—3), C(3,—6, 2) nello spazio tridimensionale, verificare che i
segmenti 0A, OB, OC (dove il punto O indica I’origine degli assi) costituiscono tre spigoli di un cubo.
Determinare il centro e il raggio della sfera S circoscritta a tale cubo.
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Considerem els punts A(2, 3,6), B(6,2,—3),C(3,—6,2) en I'espai tridimensional.
Verifiqueu que els segments 04, 0B, 0C s6n arestes d’'un cub, on 0(0,0, 0).
Determineu el centre i el radi de I'esfera circumscrita al cub.

Solucio:
Obrim el Menu Ejec-Mat.
Definim els vectors

04 = (2,3,6),0B = (6,2,-3),0C = (3,—6,2)

E RadMornl [d7c](atbi) E RadHornl [d7c]fa+hi]
A 1 2 3 B 1 2 3
1C 2 3 - 1C 6 2 HEE-
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Vegem que els vectors dos a dos son ortogonals.
Calculem els productes escalars i vegem gue sén zero.

B [MathRadFornd [dic)fa*hi
DotP (Vet A,Vet B)

0
DotP (Vet A,Vet C) 0
DotP (Vet B,Vet C) 0

]
DotP( UnitV (I




Vegem que els tres vectors son linealment independents.
Calculem el producte mixt dels tres vecors i vegem que és distint de zero.

E [MathRad[Norml] [d/c]fa*hi
DotP (Vet B,Vet C)

0

CrossP(Vet B,Vet C)
[-14 -21 -42]

DotP (Vet A,Vet Ans)
. -343

DotP( UnitV (=

Calculem la mesura de l'aresta del cub.

Calculem ||OA]||

E [MathRadForml [dic](atbi

CrossP(Vet B,Vet C)
[-14 -21 -42]

DotP(Vet A,Vet Ans)

-343
Norm(Vet A)
L T
| Vet | DotP( [CrossP(Angle((UnitV (Il

L’aresta del cub mesura 04 = 7

El radi de I'esfera mesura R = m“;
7
R = E\/g

El vertex P del cub oposat al vertex O, les seues coordenades compleixen que:
OP =04+ 0B + 0C

El [MathRad[ornl) (dic)athi
DotP(Vet A,Vet Ans)

-343
Norm(Vet A)

7
Vet A+Vet B+Vet C
[11 -1 5]

]
DotP( UnitV (Il

Les coordenades s6n P(11,—-1,5)
El centre Q de I'esfera compleix que 00 = %ﬁ
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Les coordenades del centre sén
<11 1 5)

Q 2’ 2’2

L’equacio de l'esfera és:
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(=11/2)+(+1/2)%+(z=5/2)* = (TV3/2)?



