Demostreu que I'equacio arctg(x) + x3 + e* = 0 té només una Unica solucié.

Solucio:
Considerem la funcié f(x) = arctg(x) + x3 + e*.x € R
Representem la funcio.

E [MatRadHorni E HathRadNornd
Fune. graf. :Y= ol
Yigtan! x+x3+e* [—1 s

Y2 [—] i

Y4: [— ] T2E e TEQ| 05 1 15 2z zE&
Y5: ] /T ]

-30f

Y6 : F—1 o
SaNa8l|DELETE] TYPE | TOOL (Wi Dr| il

Notem, observant la grafica que té un punt de tall amb I'eix d’abscisses (solucié de
'equaci6) entre |1, 1]

La funcio f(x) és continua i derivable en R
Vegem que la funcioé és estrictament creixent, calculant el signe positiu de la derivada.
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f (x)—1+x2+2x +e*
Els tres sumands sén positius. Aleshores, f'(x) > 0

La funcio f(x) és creixent.
Si la funci6 té un punt de tall amb I'eix d’abscisses, és Unic.
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Aleshores, aplicant el teorema de Bolzano existeix un unic x € |—1, 1] tal que
arctg(x) +x3+e* =0

Una aproximacio de la solucié és:
Bl [EXE]l: Mostrar coordenadas

Yi=tant x+x“(3)+£(1§'?X)
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