Calcul d’arees

Problema 1
Calculeu 'area de la regi6 del pla limitada en el primer quadrant per les grafiques de

les funcions y = x?, y = 4x?, y=9.
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Solucio:
El domini de les tres funcions és x >0. 10 T
4x% > x2.
Calculem els punts de tall de les tres funcions. 8T
u2
y=x , X=3. 6T
y=9
— Ax?2 1
y =4x x= § 4
y=9 2
L’area afitada per les tres corbes és: 2T
B 3/2 2 2 3 2 gy . . .
S_IO (4x X )Lix+I3/2(9 X )dx. o;) ' ' : -

_ 3/2 2 3 2
S= IO 3x°dx +j3/2(9 X )dx
Utilitzant la calculadora:
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L’'area afitada és S =9 u?.
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Problema 2 _

En la figura, la circumferéncia menuda té centre I'origen de
coordenades i radi 4, la circumferéncia té centre (-8,0) i
radi 8,

Determineu I'area comuna a les dues circumferéncies.

Solucio:
L’equacio de la circumferéncia menuda és:

N

x? +y? =42,




L’equacio de la circumferéncia gran és:
(x—8)% +y? =82,
La interseccio6 de les dues circumferéncies és:

X +y° =16 Xx=-1

x? +16x+y2 =0 |y=+/15"
L’area comuna a les dues circumferéncies és:
S= ZU_:\MG —x2 dx +J01\/— x2 —16x dx) )

Utilitzant la calculadora:
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22. 44906303
L’area ombrejada és: S = 2( .[:41\/16 —x2 dx + fl\/— x? —16x dxj ~ 22.44906303 u?.

Exercicis:

1.- Calculeu l'area limitada entre les rectes y =0, x=e, x=¢e?, i la corba
f(x)=4x-Inx.

Selectivitat juny 2012, Problema A3, apartat c).

2.- Donades les funcions f(x) = x® i g(x) = 2x* —x, es demana:
a) Obtindre raonadament els punts d’interseccié A i B de les corbes y =f(x), y =9(X).
b) Demostrar que f(x) > g(x) quan x>0.

c¢) Calcular raonadament I'area de la superficie limitada per les dues corbes entre els
punts Ai B.
Selectivitat setembre 2010, Problema B3

3.- Donades les funcions reals f(x) = x* —3x+8 i g(x) = -3x, es demana:
Obteniu I'area del recinte limitat per la corba y = f(x) iles rectes y =g(x), x =-3,
x=0.

Selectivitat setembre 2006, Problema 3.A.

4.- Donades les corbes y = (x —1)*, y =5—x?. Calculeu raonadament:
a) El punt de tall de les dues corbes.

b) L’area de la superficie limitada per les dues corbes i I'eix OY.
Selectivitat juny 2005, Problema 3.A.



